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Simpliziale Objekte
Def (5.1.2). Sei (ey,...,e,) die Standardbasis von R™ und ep:=0€R".
1. Der Standard-n-Simplex A™ CR" ist der geordnete n-Simplex [eg,...,e,].

2. Fir n € Nund ¢ € {0,...,n} ist die affin-lineare i-te Seitenabbildung f : A"n—1 — A™ und Degeneration
sp:A"n+1— A" gegeben durch

f?(ej)—{ej J<t s?(en—{ej =t

€j+1 j>i €j—1 j>i
Def (5.2.1).

1. Die Simplexkategorie A hat
« als Objekte die endlichen Ordinalzahlen [n]={0,1,....n—1} fir neN
o als Morphismen f:[m]— [n] schwach monotone Abbildungen
2. Diei-te Seitenabbildung 4, : [n] — [n+1] fiir i € [n+1] und die j-te Degeneration o7 : [n+1] — [n] sind gegeben durch
6;,(k): k Q§k<z a;: k Qﬁkgy
k+1 i<k<n k=1 j<k<n

Prop (5.2.2).

1. Jeder Morphismus f: [m]— [n] kann als Komposition von Seitenabbildungen und Degenerationen ausgedriickt werden:
F=0)_yoroby ooy jooay,

wobel n=m—Il4+kund 0<ip <--<i;<n,0<j; <--<jy<m—1
2. Es gelten die Relationen:

6’fl+106£ :53;11105; firi<j
U%,OU:‘:,-H 102,055%111 fir i<y
o §h_y005 ) i<
77,00, =4 1] ie{jj+1}

§ihool y i>j+1

Def (5.2.4). Sei C eine Kategorie.
Ein (ko)simpliziales Objekt in C ist ein Funktor S: A°? —C (S: A —C) und ein (ko)simplizialer Morphismus
zwischen (ko)simplizialen Objekten S und S’ ist eine natiirliche Transformation A: S =S’ Ein (ko)simpliziales Objekt
in Set ist eine (ko)simpliziale Menge, ein (ko)simplizialer Morphismus in Set eine (ko)simpliziale Abbildung.
Simpliziale Mengen und Abbildungen bilden die Kategorie SSet = Set®™.
Def (5.2.7). Fiir jedes kosimpliziale Objekt F': A—C in C ist Home (F(—),—,:)C — SSet ein Funktor der:
o einem Objekt C' die simpliziale Menge Home (F/(—),C) : A°P — Set
¢ einem Morphismus c:C' — C’ die simpliziale Abbildung

Home (F(—),c): Home (F(—),C) = Home (F(—),C")
zuweist.
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